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Numeros Naturales

En la historia del hombre, la idea de nimero aparecligada a la necesidad de contar y ordenat
objetos, animales, etc. Los primeros nameros quetésautilizo, fueron los naturales: [1, 2, 3, 4...], Is
cuales se encuentran designados por |N.

Los Numeros Naturales son, N={0, 1, 2,3, 4,5,...}

Todos los numeros naturales tienen un sucesor, oméro que le sigue. Pero no todos tienen un
antecesor (0 numero que le antecede), esto debidque el antecesor de 1 vendria a ser el 0, pero
éste no siempre es considerado como un namero nalirPor lo mismo, el 1 no es sucesor de ning(
numero natural. Ahora bien, si consideramos al 0 ¢goo un numero natural, éste vendria a ser el
antecesor del niamero 1, sin embargo, este no tenaintecesor en los naturales

Se consideran los nimeros naturales con las operaces basicas: suma, resta, multiplicacion y
division.

Por otro lado, vemos que el conjunto de los nimeramturales se encuentra formado por
nameros pares e impares, tales como el 2, 4, 618,y el 1, 3, 5, 7, 9, respectivamente.

Definiciones
. Numero par: Todo numero natural es par si y solo siéel es multiplo de 2.
. NuUmero impar: Un nimero natural es impar si y solcsi, no es par.

1.2 Propiedades de la adicibn en N

Asociatividad

“El orden de los sumandos no altera la suma”. Cuarmlen una suma tenemos tres o mas
sumandos, se pueden asociar algunos de estos ol#rdbd resultados parciales que después seran
incorporados al resultado total sin que éste seatatado. Por ejemplo,
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[atb+c+d=(a+b+c)+d=(a+b)+fcd)=a+ (b+c)+d], etc.
Elemento Neutro

Si consideramos al 0 como un numero natural ésteréesu elemento neutro, pero si no lo
consideramos, éste no existiria. Por ejemplo,

[@a+0=alo[3+0=3]

Conmutatividad

En donde el orden de los sumandos no altera la sunf@or ejemplo, sumar.
[@a+b=b+aJo[l+2=2+1]

Clausura

En donde todas las adiciones que realicemos entratarales sumaran un natural.
[Va,b € IN,a+h = IN)

Propiedades de la multiplicacion en |N

Asociatividad

La forma en que se asocien los factores de una mplicacion, obteniendo resultados parciales
en ésta, no alterara el producto total de ésta. P@jemplo,

(@*b*c)=(@a*b)*c=a*(b*c)
Elemento Neutro

El nimero 1 es el elemento neutro en una multiplic@n, ya que la multiplicacién de éste con
cualquier cifra no altera el producto.

[@a*1=1],0bien[5*1=05]

Conmutatividad

El orden de los factores no altera el producto, edecir, el producto de niumeros naturales no
depende de la forma en que éstos se agrupen ya gugependiente de ella siempre se obtendra el
mismo resultado. Por ejemplo,

@*b*c*d)=(@*b*c)*d=(a*b)*(c*d)=a*(b*c)*d

Distributividad de la multiplicacidon con respecto ala adicion

En donde el producto de una suma por un nimero natal sera igual a la suma de los
productos de cada uno de los sumando por ese numeratural. Por ejemplo,
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[@+b)*c=a*c+b*(]

Clausura

En donde todas las multiplicaciones que realicem@ntre naturales resultaran un natural.

[Va.be N a*h =N

Los Numeros primos son aquellos numeros que soélo maeeden dividir por 1 o por si mismo. Asi
por ejemplo, vemos que los factores del 10 son el21 5y 10, y que los factores del 17 s6lo soriel

17. Es decir, el 17 es un numero primo y el 10 no és.

A los numeros que tienen mas de dos factores lerflamos nameros compuestos.

1.3 Divisibilidad.

Un numero A es divisible por otro niumero B, si al fectuar la division de A entre B, queda restg
cero.

Ejemplos:
10 es divisible entre 2, pues queda cociente 5 i@ cero.

21 de divisible entre 7, pues queda cociente 3 yste cero.

Las siguientes afirmaciones son equivalentes:
e A es divisible entre B

e A es multiplo B

e B dividea A

Por tanto sera equivalente afirmar:
e 21 es divisible entre 7

e 21 es multiplo de 7

e 7 divide a 21

Es conveniente recordar los siguientes criterios d#visibilidad de uso
frecuente:

e Un numero es divisible por 2, si acaba en cero dra par.

e Un numero es divisible por 3, si la suma de sudras es multiplo de 3.

e Un numero es divisible por 5, si acaba en cero a &.

e Un numero es divisible por 6, si es divisible pa y por 3, simultaneamente.
e Un numero es divisible por 9, si la suma de sudreis es multiplo de 9.

e Un numero es divisible por 10, si acaba en cero.

e Un numero es divisible por 11, si sumando las cds que ocupan lugar
impar, sumando las cifras que ocupan lugar par y r&éando ambas sumas,
el resultado es cero, 11 6 multiplo de 11.

4]



Algunos ejemplos:

e 48 es divisible por 2

e 24 es divisible por 3

e 35 es divisible por 5

e 36 es divisible por 9

e 45 es divisible por 5

e 50 es divisible por 10
e 121 es divisible por 11

1.4 Numeros Primos.

Un namero p mayor que 1, se dice que es primo, gile es divisible por él y por
la unidad.
Son ndameros primos: 2,3,5,7,11,13,17,19,23,29,....

Todo nimero p mayor que 1y que no es primo se llaamumero compuesto.
Los numeros primos son infinitos y se cumple queuanto mas se avanza en la
numeracion mas dificultad existe para encontrar nareros primos.

Existen multitud de enunciados y teoremas sobre nienos primos, materia que
estudia una parte de las Matematicas que se llama®ria de NUmeros. También
existen conjeturas sobre nimeros primos, es deciesultados que se suponen
ciertos, pero que todavia no se han podido demostraA continuacion se destaca
el principio mas importante sobre nimeros primos ye numerosas aplicaciones.

1.5 Teorema Fundamental de la Aritmética.

Todo nimero compuesto se puede descomponer como qucto de factores
primos.

1.6 Maximo Comun Divisor.

El maximo comun divisor de dos 0 mas numeros esrahyor de los divisores de
€s0s numeros. Se escribe, mcd (a,b).

Método de calculo.

e Se descomponen todos los numeros en factores prsno

e Se toman los factores primos comunes elevados amor exponente.
e El resultado de la multiplicacion anterior es el raximo comun divisor.

Minimo Comun Multiplo.

El minimo comun mdltiplo de dos 0 mas nimeros es elenor de los multiplos
comunes de esos numeros. Se escribe, mcm (a,b)
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Método de calculo.

e Se descomponen todos los numeros en factores prgno

e Se toman los factores primos comunes y no comuresvados al mayor
exponente.

e El resultado de la multiplicacion anterior es el rmimo comun multiplo.

Ejemplos:

e Calcular, MCD (54,72) y mcm(54,72)
Descomposicién en factores primos, 54=2%372=2x3?
Méximo comun divisor, MCD (54,72) = 2x3

MCD (54,72) = 18

Minimo comin maltiplo, mem(54,72)=2x3*

mcm (54,72) = 216

e Calcular MCD (8,66) y mcm (8,66)
Descomposicién en factores primos, 82266 =2x3x11
MCD (8,66) =2y mcm ( 8,66) = 264

Si dos numeros, ay b, no tienen factores primos moines, entonces,

mcd (a,b) = 1y en este caso los numeros se llamadmeros primos entre si.
Existe una propiedad que relaciona el maximo comudivisor y el minimo
comun multiplo de dos numeros, ay b, con el prodt@ de ambos nameros.
mcd (a, b) x mcm(a, b) = axb

Potencia de un numero natural elevado a otro nUmerpatural.

En algunas de las operaciones mencionadas apareagbtencia de un nimero
natural. aN =a x a x a N veces multiplicado

Para elevar un numero natural, “a”, a otro nimero ratural, N, se multiplica, a por
si mismo, N veces.

Ejemplos:

e 3'=3x3x3x3 por tanto 3=81

e 2°=2x2x2 por tanto 2=8

Coualquier namero natural elevado a cero es igual & unidad.

a=1

Clualquier namero natural elevado a 1 es igual al mpio nimero inicial.
a=a

Ejemplos:

o 4=1

o 7'=7
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2.1 NOTACION POSICIONAL
Ej.1 | Escribe los siguientes numeros
85| 83| 88| &8 | 8|3 )
SE|GE| 88| 8|88 £
3¢ 8858|885 2
7 centenas y 2 unidades 7 0|2 702
4 unidades de millar y 9 decenas 4 0 9]0 4.090
8 decenas de millar, 5 centenas y 3 unidades
7 unidades, 4 centenas y 2 decenas de millar
9 centenas de millar
5 centenas, 9 unidades de millar y 7 decenas
9 decenas de millar y 4 centenas
Ej.2 | Descompodn los siguientes numeros indicando el ordéee cada cifra

NUMERO

45970

308.906

574

3.902

102.004

460.000

700.821




Ej.3 | Escribe nimeros en los que la cifra 8 sea del ordgue se indica.

Orden NUmero Orden NUmero
a) unidades d) | centenasde millar
b) | decenasde millar e) | decenas
c) | centenas f) | unidades

Ej.4 | Completa el siguiente cuadro.

CENTENAS | DECENAS | UNIDADES
NUMERO | DE DE DE CENTENAS | DECENAS | UNIDADES
MILLAR MILLAR MILLAR
734.867 7 3 4 8 6 7
52.016
32
5.689
296.087
6 3 0 1 1
4 2 9 5 0 0
5 7 9 7 0
3 9 0 3 2 0
6 8 4

Ej.5 | Escribe los siguientes numeros:

a) Dos millones cuatrocientos mil
b) Un millén, dos mil, cinco
c) Tres mil, cuatro.

Ej.6 | Leey escribelos siguientesniameros:

a) 57.80: b) 602.00: c) 130.00!
d) 41.222 e) 907.003 ) 101.001

Ej.7 | Escribe los siguientes numeros:

a) Dos mil quinientos dieciséis
b) Trescientos mil doscientos ocho
c) Mil ciento uno
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Ej.8

Escribe como se leen los siguientes nimeros natueal

a) 114 =

b) 253 =

C) 371 =

d) 485 =

e) 555 =

f) 692 =

s)) 738 =

h) 884 =

i) 976 =

)] 1.001 =
Ej.9 | Escribe con cifras los siguientes nimeros naturales

a) | Veinticuatro =

b) | Noventay nueve =

c) | Ciento cuarenta =

d) | Cuatrocientos ochenta y dos =

e) | Quinientos setenta y cinco =

f) | Trece mil ochenta y seis=

g) | Setentay tres mil cuatrocientos =

h) | Nueve mil sesenta y uno =

i) | Trescientos cuarenta mil cinco =

]) | Dos millones treinta y cuatro =
2.2 REPRESENTACION Y ORDENACION
Ej.1 Representaen la r ectanumeérica los siguientesnumeros:

¢ Quéconclusionessacamosal obsewar la recta?

4,15,7,9, 2, 6. ¢, Quéobsevasenla recta?¢ Dondeestasituado el nUmero mayor, y el menor?
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Ej.2

Ordene los numeros utilizando los signos <, >.

a) De menor a mayor los siguientes niumeros: 3.03Q 3.300,3.003,3.333,30.003.

b) De mayor a menor los siguientesnumeros: 6.03Q 6.300,63.000,6.003,60.300,6.303.

Ej.3 Representa en cada recta los nUmeros naturales sigaotes:
k) 2,5,39y7
)] 6,1,4,8y2
m) 4,7,5,10y 3
n) 0,2,6,9y4
Ej.4 Completa con Verdadero o Falso
1) 5<8 \Y 2) 9 <5 3) 3<5
4) 4 < 3 5) 4 > 5 6) 7>5
7) 3>6 8) 1 <10 9) 1<6
10) 4 <1 11) 10 > 11 12) 10 > 2
Ej.5 Ordena de mayor a menor
12,7,8,10,11, 3,2,9, 17,15 17>15>12>

2,4, 36, 8,10, 12, 14, 22, 18, 20

4.444, 44, 444, 4, AA4 444, AL AL4

1.001, 1.010, 1.100, 1.110, 10.001

99,100, 101, 999, 1000, 1001

18, 12, 3, 45, 30, 33, 39, 42, 300
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Ej.6 Completa las siguientes tablas:

Columna A Columna A Columna B Columna B
(Ordenada de mayor a menor) (Ordenada de menor a mayor)
11.019 145.165
2.034 415.768
21.128 414.973
31.999 145.878
3.065 414.080
3.174 451.083
13.276 441.767
13.024 145.079
31.239 414.761
21.185 431.987
12.210 421.345
12.120 411.350
2.002 421.305
2.3 OPERACIONES: SUMAS Y RECTAS
Ej.1 Realiza las siguientes sumas:
a) 719/ b)2]4]| 6| 4] 3| 0 410 7] 1| d) 6| 2|5
1 3 5 7 3 2 B P
+ |1 + Q 8 + b + 8
e | 7 8 f) 1 5 2 g |7/6(2] 5 h{3|6| 4| 3
9 4 4 1 1 B B [ |6 |0 4
+ 7| + 4, 8 3 H 9 6 4 5 b #+ Q1 9
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Ej.2 Opera:
0) 234 +14= f) | 1683 + 423 =
p) | 1705 + 12643 = g)| 289 + 7642 =
q) |23+5+78= h)| 28 +978 +3 =
r) | 17935 + 1267 = i) | 1894 + 908 =
S) | 132+867 +24= j)| 12 +890 + 65 =
Ej.3 Calcula mentalmente
a)25+25= b) 75+ 25 = C)75+5= d) 40 + 60 =
e) 75 +50 = f) 250 + 250 = . 9)175«2 h) 375 + 50 =
a)l2+12= b) 120 + 20 = C)45+5= d) 20 + 80 =
e) 150 + 50 = f) 150 + 150 = L 0175+ h) 255 +5 =
Ej.4 Realiza las siguientes restas
a) | 12538 - 6743 = b) 7894 - 5732 = c) 28749 -165=
d) | 19087 - 4832 = e) 1896 - 775 = f)| 1908 - 574 =
g)|187-95= h)| 267 - 950 = i)| 5830-907 =
) |234-14= k) |1683-423=
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K) | 17057 - 12643 = ) | 289 -7642 =

) | 2386 - 578 = m) | 28906 - 978 =

m)| 17935 - 1267 = n) | 1894 - 908 =

n) | 183290 - 86724 = 0) | 129008 - 89065 =

Ej.5 Opera

a 4 2 7 2 b) c)o 3 6 2 0 5 d
- 9 0 8 4 - -1 7 8 8 6 -
el 3 2 8 f) g 8 0 9 4 5 h)
-1 3 6 4 - - 7T 4 2 7 -
a) 2 b) C) 9 2 4 0 d
- 4 6 4 - - 3 5 2 1 -

Q)
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2.4

OPERACIONES: MULTIPLICACION Y DIVISION

Ej.l Opera:
a) 5 3 6 b)) 6 0 0 4 b) 2 0 7 ¢c) 2 8 4
X 3 2 X 6 X 4 3

Ej.2 | Opera:
a) | 543 - 12 b)| 17 - 45 c) 234.15 d) 5277 14
e) | 1463 - 78 f)| 22512 g) 201-314 h) 5413923
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Ej.3

Completa la siguiente tabla observando el ejemplo:

dividDendo div(ijsor coc?ente rerStO D=d-c+r ¢es exactas
2348 : 2 2348 2 1174 0 2374=2-1174+0 si
89412 : 3
5729 :5
4295 : 4
70024 : 6
dividDendo div(ijsor cocicente re;to D=d-c+r ¢es exacta’
78:2
59942 : 3
7925 :5
652:4
94744 : 6
Ej.4 Realiza las siguientes divisiones
a) 13:2 e) 14 :4 )] 38:5 m) 13:4
b) 7:5 f) 51:4 ) 567 : 4 n) 7934 : 2
c) | 258:12 | q) 72:20 K) 3789 : 4 0) 29081 : 9
d) 70 : 56 h) 1148 : 35 1) 3896 :3 p) 6721:5
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Ej.5 En una divisién exacta el divisor es 3 y el cocienB. Halla el dividendo.

Ej.6 En una division entera el divisor es 7; el cocient&0, y el resto 3. Halla el dividendo.
Ej.7 En una divisién entera el divisor es 9, el cocienti y el resto 5. Halla el dividendo.
2.5 OPERACIONES COMBINADAS

Ej.l Opera:

2.(10+6)=2-10+2-6=20+12=32

4.(6+5)=

7-(8-3)=

9.(7-5)=

3-(@4+5)=

7 - (20 + 6) =

10- (4 +6) =
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Opera:

3-(7+6-4)=

5.(6-4-1)=

7

. (3-5+1+6)=

4

(3+5):

\I

.(9+6_2):

10- (9 +1) =

Ej.3

Completa

(2+3)-5

2-5+3-5=10+15=25

(5+3)-4

(5-2)-9 =

(3+5)-6 =

(7-4)-7 =

(2+7)-8 =
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Ej.4 Realiza las siguientes divisiones
(2+43+4)-5=2.5+ 35 + 45=10+ 1%H=45
(9-2+1) 6=
(6+5-3)-9=
(3+2+5)-4=
(7+2+4)-8=
(9-2-4)-9=

Ej.5 Opera:

a) (5-4).2=5.2-4.2=10-8=2
b) 6+4) 3=

c) (5+4+6)-7=

d) (3+5)-4=

e) 9.-2+6-3)=

f) 11-(8+4)=
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EIERCICIOS DE DESARROLLO

TITULO 2.1

Ej.1 | Con los numeros 7 y 9, comprueba la propiedad conrtativa de la multiplicacion.

Ej.2 | Con los niumeros 4, 5y 9 comprueba la propiedad asativa de la multiplicacion.

Ej.3 | ¢Cudl es el elemento neutro de la multiplicacion deimeros naturales? ¢ Por qué?

Ej.4 | Realiza las siguientes divisiones de numeros natues:

a) 245:2= Db) 23567:8=  c) 3438 = d) 167 : 18 =

e)234.567:234= f) 23:11= g) 48 : 257=

Ej.5 | Resuelve las siguientes operaciones combinadas deneros naturales:

a)234- (24:4)= b) (24:3)-(34)5 ©)(124:2):(31-2)=
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Ej.6

Resuelve:

a)12 - (20+10) = b)12-2-3+4 -5+ B:3=

€)12-4-40+12-5+20= d)34+2 - 3-HB)-3+3=

Ej.3

En una divisién exacta el divisor es 3 y el cociemB. Halla el dividendo

Ej.3

En una divisién entera el divisor es 7; el cocient&0, y el resto 3. Halla el dividendo.
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EJERCICIOS DE AMPLIACIO

TITULO 2.1

Ej.1

Con los numeros 7 y 9, comprueba la propiedad conrtativa de la multiplicacion.

Ej.2

Con los numeros 4, 5y 9 comprueba la propiedad asativa de la multiplicacion.

Ej.3

¢ Cuél es el elemento neutro de la multiplicacion deimeros naturales? ¢Por qué?

Ej.4

Realiza las siguientes divisiones de numeros natlea:

a) 245:2= b) 23.567:8=  )3438= d) 167 :18 =

e)234567:234= f) 23:11= g) 4885 : 257=

Ej.5

Resuelve las siguientes operaciones combinadas deneros naturales:

a)234- (24:4)= b) (24:3)-(34)5 ¢)(124:2):(31-2)=

Ej.6

Resuelve:

a)12 - (20+10) = b)12-2-3+4 -5+ B3 =

€)12-4-40+12-5+20= d)34+2-3-HB)-3+3=
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EIERCICIOS DE REFUERZO

TITULO 2.1
Ej.1 | Resuelve:
a) 100 —(8-(20-15)-30=  b)(12- (14-10)-4-5- (10-4)| =
Ej.2 | Miguel utiliza su coche para ir a trabajar. Cada da recorre 20 Km por la mafiana y
12 Km por la tarde. ¢ Cuantos km recorre Miguel en o dia? ¢Y en una semana? ¢, Y
en un mes?
Ej.3 | Una coleccion de consta de 45 libros. El precio de los dos primeros es 6 euros y el
precio de los restantes es de 5 euros. ¢ Cual eprecio de toda la coleccion?
Ej.4 | El primero de mes el Sr. Fernandez tenia en su cu@n900 euros . Ese dia ingresé3¢
euros. A la mafiana siguiente sac6 160 euros y ersiguiente volvié a sacar 270u0s
El dltimo dia del mes ingreso 372 euros. ¢ Qué dinete queda al final de mes?
Ej.5 | En unos grandes almacenes el precio de una teledisioscila entre 500 y 900 euros;

el precio de un video entre 400 y 750 euros y elgmio de una cadena musical erg 29
y 690 euros .
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a) ¢, Se pueden comprar la tres cosas por 1.200 eu?os

b) ¢ Cual es la cantidad minima para poder comprard tres cosas?

c) ¢Cuanto sobra con seguridad, si se dispomle 2.400 euros para comprar las
tres cosas aunque sean los precios mas altos?

Ej.6

¢, Cual es el nUumero maximo que se puede obtener igéndo cinco cifras?
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